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∣

∣

∣
P0P‖n

∣

∣

∣
. Med, t ex

P0 = (13, 0, 0) f̊as

P0P = OP − OP 0 = e





1
1
1



− e





13
0
0



 = e





12
1
1





2 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n
=

P0P •n

|n|2
n

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n
=

P0P •n

|n|2
n =

1

6

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n
=

P0P •n

|n|2
n =

1

6



e





12
1
1



•e





1
1
2







n =

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n
=

P0P •n

|n|2
n =

1

6



e





12
1
1



•e





1
1
2







n =

= −3

2
n

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n
=

P0P •n

|n|2
n =

1

6



e





12
1
1



•e





1
1
2







n =

= −3

2
n =⇒ avst̊andet

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n
=

P0P •n

|n|2
n =

1

6



e





12
1
1



•e





1
1
2







n =

= −3

2
n =⇒ avst̊andet =

∣

∣

∣
P0P‖n

∣

∣

∣

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n
=

P0P •n

|n|2
n =

1

6



e





12
1
1



•e





1
1
2







n =

= −3

2
n =⇒ avst̊andet =

∣

∣

∣
P0P‖n

∣

∣

∣
=

∣

∣

∣

∣

−3

2
n

∣

∣

∣

∣

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita figur!!

n

P

P0P
P0P‖n

P0

Vi f̊ar

P0P‖n
=

P0P •n

|n|2
n =

1

6



e





12
1
1



•e





1
1
2







n =

= −3

2
n =⇒ avst̊andet =

∣

∣

∣
P0P‖n

∣

∣

∣
=

∣

∣

∣

∣

−3

2
n

∣

∣

∣

∣

=
3

2

√
6.

3 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita annan figur!!

4 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita annan figur!! Drag den normal till Π som g̊ar
genom P .

4 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita annan figur!! Drag den normal till Π som g̊ar
genom P .

P

4 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita annan figur!! Drag den normal till Π som g̊ar
genom P .

P

n

4 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita annan figur!! Drag den normal till Π som g̊ar
genom P .

P

n

N

4 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita annan figur!! Drag den normal till Π som g̊ar
genom P .

P

n

N

n

4 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita annan figur!! Drag den normal till Π som g̊ar
genom P .

P

n

N

n

t = 0

4 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Rita annan figur!! Drag den normal till Π som g̊ar
genom P .

P

n

N

n

t = 0

4 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation.

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

N : e





x
y
z



 = e





1
1
1





5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

N : e





x
y
z



 = e





1
1
1



+ t

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

N : e





x
y
z



 = e





1
1
1



+ t e





1
1
2



, t ∈ R,

(1 + t)

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

N : e





x
y
z



 = e





1
1
1



+ t e





1
1
2



, t ∈ R,

(1 + t) + (1 + t)

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

N : e





x
y
z



 = e





1
1
1



+ t e





1
1
2



, t ∈ R,

(1 + t) + (1 + t) + 2(1 + 2t)

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

N : e





x
y
z



 = e





1
1
1



+ t e





1
1
2



, t ∈ R,

(1 + t) + (1 + t) + 2(1 + 2t) = 4 + 6t

5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

N : e





x
y
z



 = e





1
1
1



+ t e





1
1
2



, t ∈ R,

(1 + t) + (1 + t) + 2(1 + 2t) = 4 + 6t = 13 ⇐⇒ t =
9

6
5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Skriv normalen N p̊a parameter-
form och sätt in denna i planets
ekvation. Vi f̊ar

N : e





x
y
z



 = e





1
1
1



+ t e





1
1
2



, t ∈ R,

(1 + t) + (1 + t) + 2(1 + 2t) = 4 + 6t = 13 ⇐⇒ t =
9

6
=

3

2
5 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

6 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Detta innebär att vi för
t=0 befinner oss i punkten
P

6 / 6



Exempel 2

L̊at Π: x+ y+ 2z = 13 och P = (1, 1, 1). Bestäm avst̊andet mellan
P och Π.
Lösning: Drag den normal till Π som g̊ar genom P .

n

t = 0
P

N

n

Detta innebär att vi för
t=0 befinner oss i punkten
P och för t = 3/2 befin-
ner oss i den punkt i planet
som är närmast P ,
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