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Taktiska tentatips

For att klara tentan i TATA41 maste man sa klart ha tilldgnat sig kursinnehéallet i tillrécklig
omfattning. Ibland kinner man att man inte har bottnat i begreppen, men ibland kénner
man kanske att man "kan kursen”, men att det &nda gar pa tok. Fragan &r varfor, och vad
man kan tanka pa for att det skall ga battre vid skrivingstillféllet.

Nedanstaende tips ar inte menade att pa nagot vis ersétta inldsning av stoffet, men
nar man val tenterar kan man ge akt pa "onodiga”/vanliga misstag som kostar poéng, och
forsoka undvika dessa. Tentataktik helt enkelt.

Oavsett uppldgg gar det inte att komma ifran att TATA41 bygger pa Grunken, och
det mesta dar behovs verkligen i TATA41. De elementéra funktionerna, olikheter, trig- och
log-lagarna et cetera. Vet man inte hur e~ ser ut blir allt jobbigare. Spana in Grunken med
andra ord.

e Kontroll?

Méanga poang gar forlorade pa sméfel/slarvfel som dels far 6desdigra konsekvenser, och
som dels gar att hitta med en enkel kontroll. Ibland kontrollerar man sina rakningar
genom att tdnka igenom dem ”i huvudet en gang till”, men det visar sig att det &ar latt
att upprepa ett misstag igen pa det sattet. Om man kan skall man kontrollera pa ett
“annat satt”. Exempel: om du gjort en partialbraksuppdelning, ga bakvéigen; det vill
séga sla ihop termerna och se att du far det du borjade med. Om du rdknat ut en
primitiv funktion, derivera ditt svar och jamfér med det du borjade med.

e Gar 16sningen att folja?
Hur mycket maste man skriva? Svart att ge ett kort svar, men grundtipset ar att latsas
att man inte sjalv gjort rakningarna man just skrivit ner. Forsok sedan ldsa dem och
se om du kan forsta 16sningen som 'utomstaende’. Gar det att folja dina argument?
Forstar man vad som hénder? Skriv vad du gor, inte bara med formler utan dven text.
Inf6ér beteckningar. Skriv svar.

e Verkar svaret rimligt?
Vad som &r ett orimligt svar kan alltid diskuteras, men ett klassiskt exempel ar att
integralen av en positiv funktion, via areatolkningen, inte kan vara negativ. (Vi for-
utsétter att undre grans &r mindre dn 6vre gréns.)
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Ser du hur den vénstra figuren ger uppskattningen 0 < fOTr sin(z)dx < 7 och den hogra
ger m/2 < [ sin(z)dx < w2 /4? | [} sin(x)de = 2]

e Division med noll.
Tyvérr en klassiker. Exempel. Berdkna [ z—ﬁ. Hér géller det att INTE vara fér snabb



och skriva [ g—fﬁ = ﬁml_o‘ + C trots att kontrollderivering verkar ge rétt svar. Pro-
blemet &r att vi som ALLTID méste undvika division med noll, och hur ser det ut om

« = 17 Vad blir da ﬁ? Vi maste alltsd undanta o = 1 i kalkylen ovan och underscka

det separat: aw = 1 ger [ % = In|z| + C. Svaret bér alltsa vara

/da:: Lol 4+ O, a#1
x In|z|+ C, a=1

Ett annat exempel: Lat n vara ett heltal. Berdkna f027r cos(nz)dr. Om man &r for

snabb kanske man skriver fo% cos(nz)dr = [Lsin(nz)]f™ = 0— 0 = 0 eftersom

sin(n2m) = 0 om n &r ett heltal. Aterigen &r problemet att n kanske &r 0, och da

har vi fo% cos(0z)dx = 0% ldx = 2m. Svaret blir alltsa, om det &r givet att n ar ett
heltal,
2m
0 0
/ cos(nz)dr = { n#
0 2r, n=20
Belopp

For reella z géller

Va? = |z|.
"Typfelet’ ar att i stéllet for va2 + z ;0 |z|y/1 + 1/x underlata att skriva ut belopp-
x

stecknet. Om da z rakar vara negativt kan vad som helst hénda.

Inre derivata

Om man soker en primitiv funktion, FAR MAN INTE ’dela med inre derivatan’ utom
i fallet att den ar konstant. Att man inte far det ser man nir man kontrollderiverar.
Exempel: [ sin(3z)dz = %(3@ + C. Har framgar inte hur man ténkt, men ifall
man nu delat med 3 s fick man det eftersom 3 &r konstant. Exempel: [ 1Jr%da: =

arctan(x) + C, och mycket mer finns inte att siga. EMELLERTID! Prova att derivera
In(1+2z2)
2

- T C sa far du se. 2x ar inte konstant.

Stegvis gransévergang

Om du arbetar med ett gransvérde i variabeln x, sig, far inte vissa x férsvinna (genom
gransovergang, ren algebraisk forkortning gar sa klart bra) efter hand, och vissa sta
kvar. Exempel: Som bekant géller att (14 1/x)* — e,z — co. Om man nu far for sig
att forst titta pa 1 + 1/z, som forvisso gar mot 1 da z — oo, kan man med stegvis
grinsovergang (OTILLATET!) landa i slutsatser i stil med (1 + 1/z)* — 1% =1 —
1,da x — oo.

Gréansvirde, skrivsatt
Var snall och valj ett av skrivsétten

lim f(z) = A, eller f(x) > Adaz —a

r—a



men blanda dem ej. Tank pa att lim,_,, f(z) star for ett tal ifall gransvéirdet finns (i
det hér fallet talet A). I det hogra skrivséttet har man en funktion, f(z), som just
gar mot, narmar sig, (—) talet A d4 x — a. Om man borjar skriva ut lim,_,, dvs
lim,_,, f(z) = ... s& far man ta och fortsétta. Om man inte vill det &r det béttre att
anvanda det hogra skrivséttet. I nedanstaende exempel ar det inte lampligt att ersétta
T med = eller —.

2> +x | 22(1+1/2) 2

x
li —=1—=>1daz— .
w00 22 1 20 f 22(1+2/x) f x2 Lo

Den forsta t kan vi inte ersétta med nagot vettigt, efter som vi slutat skriva limg_, .
Den andra t gar inte heller att byta ut eftersom vi dar gjort stegvis gransoévergang
vilket &r otillatet. Vi kan valja mellan

. 4z . ox?2(14+1/x) . (1+1/x) 140
lim ——— = lim ————= = lim = =1
a—oo g2 + 20 z—ooox?(14+2/x) w—oo (142/x) 140
och ) )
1+1 1+1 1+0
7+ r(1+1/z)  (1+1/x) 10 s oo

= = —
22+ 22 a0 22(14+2/x) (1+2/z) 140

Variabelbyte, bytte du granser?
Vid bestdmda integraler ddr man gor variabelbyte, far man inte glomma att ocksa
byta grénser.

Lastal

Léastal har ofortjant daligt rykte. En tydlig figur, samt att man angriper talet i lugn
takt allt efter texten, brukar racka langt. (Las dock hela uppgiften forst.) Vad som ofta
hander ar att man landar i en funktion f(x) dar man skall undersoka storsta/minsta
viarde, mojliga varden eller sa. Gor funktionsundersokning som vanligt, med tecken-
tabell (ofta enkel). Manga nojer sig tyvarr med att hitta stationdra punkter (alltsa
punkter dar f’(z) = 0), men reder aldrig ut om det dr max eller min eller ej.

Faktorisering

Nér man skall gora en teckentabell skall man ofta faktorisera ett polynom. Det &r da till
hjalp att hitta polynomets nollstéllen, men glom inte bort att kolla din faktorisering.
Exempel: Vi skall faktorisera 4 — 22 — 222, Nagon kanske observerar att

4—922 — 222 =0

&
2 +x—-2)=0
&
(z*+2-2)=0
&

(x—1)(z+2)=0.



Men det betyder ju inte att 4 — 2z — 2z% dr lika med (z — 1)(x + 2), dven om de
har samma nollstiillen. Det som giller fir att 4 — 22 — 222 = —2(x — 1)(x + 2). Om
man har glomt en faktor 2 ar det fortfarande fel, men teckentabellen ger &nda rétt
besked. Om man glommer faktorn —2, som man kan ténka sig i det hir exemplet, far
teckentabellen ett genomgaende teckenfel.

log-lagarna

Hoér som sagt var till Grunken. Aven om man vet att Ina — Inb = In ¢, si maste
ju 2Ilna — Inb hanteras sa att 2lna — Inb = Ina®? — Inb = ln% (om det ar den
omskrivningen man vill gora). Att Ina —In b omojligen kan ha nagot med llrrll—z att gora
ser man om man sitter a = b = 1. Da blir Ina —Inb = 0 — 0 = 0 medan lf:l—‘g ger %

vilket inte ser bra ut.



