Berdkna, om grinsvirdet existerar:

x3 + 2y3
im _—,
(x,y)=(0,0) X2 + y?

(a)

X2 +y2
m —_—.
(x,y)—(0,0) X2 — y?

(b)
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Losning (a)

Med polara koordinater x = pcosy, y = psinp fér vi
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Losning (a)
Med polara koordinater x = pcosy, y = psinp fér vi
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Losning (a)

Med polara koordinater x = pcosy, y = psinp fér vi

x3+2y3 p(cos® ¢ 4 2sind @)
X2+ y2 2
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Losning (a)

Med polara koordinater x = pcosy, y = psinp fér vi
x3+2y3  p3(cos® o +2 sind @) B
X2+ y2 2 -
p(cos® o + 2sin® @)
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Losning (a)

Med polara koordinater x = pcosy, y = psinp fér vi

x2+2y%  p3(cosd p +2sin®p)
X2 12 2
p(cos® p + 2sind ) —
/Eftersom (cos® ¢ 4 2sin® @) ér begrinsad/
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Losning (a)

Med polara koordinater x = pcosy, y = psinp fér vi

x2+2y%  p3(cosd p +2sin®p)
X2 12 2
p(cos® p + 2sind ) —
/Eftersom (cos® ¢ 4 2sin® @) ér begrinsad/

—0da p—0.
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Losning (a)

Med polara koordinater x = pcosy, y = psinp fér vi

x2+2y%  p3(cosd p +2sin®p)
X2 12 2
p(cos® p + 2sind ) —
/Eftersom (cos® ¢ 4 2sin® @) ér begrinsad/

—0da p—0.
Eftersom p — 0 d& (x,y) — (0,0) far vi:

) x3 4 2y3
lim ———— =0
(x.y)—(0,0) X2+ y?
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Losning (b)
Med poldra koordinater x = pcosy, y = psinp far vi
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Losning (b)
Med poldra koordinater x = pcosy, y = psinp far vi
X2+ 2
X2 2
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Losning (b)
Med poldra koordinater x = pcosy, y = psinp far vi

2 ty? e
x2—y?  p?(cos? ¢ — sin

%)
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Losning (b)
Med poldra koordinater x = pcosy, y = psinp far vi

2., .2 2
Xty p
22 o 2(eme2 B
X< —y p?(cos? ¢ — sin” )
1
>— da p— 0.

(cos? o —sin® )

Flervariabelanalys



Losning (b)
Med poldra koordinater x = pcosy, y = psinp far vi

2,2 2
X2+y2: . 2P o
X< —y p?(cos? ¢ — sin” )
1
>— da p— 0.

%)

Detta beror dock pd . T.ex. om vi tar ¢ = 0, vilket svarar mot att
vi gér langs med positiva x-axeln f&r vi 1, och om vi tar ¢ = 7/2,
vilket svarar mot att vi gar langs med positiva y-axeln far vi —1.

(cos? p — sin
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Losning (b)
Med poldra koordinater x = pcosy, y = psinp far vi

2,2 2
X2+y2: . 2P o
X< —y p?(cos? ¢ — sin” )
1
>— da p— 0.

%)

Detta beror dock pd . T.ex. om vi tar ¢ = 0, vilket svarar mot att
vi gér langs med positiva x-axeln f&r vi 1, och om vi tar ¢ = 7/2,
vilket svarar mot att vi gar langs med positiva y-axeln far vi —1.

y

(cos? p — sin
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Losning (b)
Med poldra koordinater x = pcosy, y = psinp far vi

2,2 2
X2+y2: . 2P o
X< —y p?(cos? ¢ — sin” )
1
>— da p— 0.

%)

Detta beror dock pd . T.ex. om vi tar ¢ = 0, vilket svarar mot att
vi gér langs med positiva x-axeln f&r vi 1, och om vi tar ¢ = 7/2,
vilket svarar mot att vi gar langs med positiva y-axeln far vi —1.

y

(cos? p — sin

Alltsa existerar inte gransvardet.
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Losning (b), Alternativ 2

Vi m3ste inte infora polara koordinater hir.
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Losning (b), Alternativ 2

Vi maste inte inf6ra poldra koordinater har. Om vi gér in mot (0, 0)
l&ngs x-axeln f&r vi ndr vi sdtter y = 0 i uttrycket:

x2

x—0 X
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Losning (b), Alternativ 2

Vi maste inte inf6ra poldra koordinater har. Om vi gér in mot (0, 0)
l&ngs x-axeln f&r vi ndr vi sdtter y = 0 i uttrycket:

x2

x—0 X

N&r vi g&r langs med y-axeln far vi istéllet

2
lim 2
y—0 -y

=—1.
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Losning (b), Alternativ 2

Vi maste inte inf6ra poldra koordinater har. Om vi gér in mot (0, 0)
l&ngs x-axeln f&r vi ndr vi sdtter y = 0 i uttrycket:

. X
[im ) =1.
x—0 X

N&r vi g&r langs med y-axeln far vi istéllet

lim -
m—5
y—=0 —y

=—1.

Alltsa existerar inte gransvardet.
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