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Öppna Klot

De�nition

Givet ȳ ∈ Rn och ε > 0 så de�nierar vi (det öppna) klotet B(ȳ , ε)
med centrum ȳ och radie ε i Rn som

B(ȳ , ε) = {x̄ ∈ Rn : |x̄ − ȳ | < ε} ,

det vill säga de punkter x̄ som har avstånd mindre än ε till ȳ .

• n = 1 : Om y ∈ R och ε > 0 så är B(y , ε) =]y − ε, y + ε[,
• n = 2: Om ȳ ∈ R2 och ε > 0 är B(ȳ , ε) en cirkelskiva med radie

ε och centrum ȳ (som inte innehåller cirkeln med radie ε och

centrum ȳ),
• n = 3: Om ȳ ∈ R3 och ε > 0 så är B(ȳ , ε) klotet med radie ε och

centrum ȳ (som inte innehåller sfären med radie ε och centrum ȳ).
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det vill säga de punkter x̄ som har avstånd mindre än ε till ȳ .
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Flervariabelanalys Inre-, yttre- och randpunkter. Öppen och sluten mängd



Inre-, yttre- och randpunkter

De�nition

Givet M ⊂ Rn och ȳ ∈ Rn så kallas ȳ en:

• inre punkt till M om det �nns ε > 0 så att B(ȳ , ε) ⊂ M,

• yttre punkt till M om det �nns ε > 0 så att B(ȳ , ε) ⊂ Rn \M,

• randpunkt till M om ȳ varken är en yttre eller inre punkt till

M.

Randpunkterna till M betecknas ∂M.
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Öppna och slutna mängder

De�nition

Om alla punkter i M är inre punkter till M kallas M öppen.

Om ∂M ⊂ M kallas M sluten.

• M = M ∪ ∂M (kallas M:s slutna hölje),

• Mo = M \ ∂M (kallas M:s inre).
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Begränsade mängder

Om det �nns r > 0 så att M ⊂ B(0̄, r) så kallas M
begränsad.

En sluten och begränsad mängd kallas kompakt.
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Exempel

M ∂M

B(ȳ , ε)
•
ȳ

B(x̄ , ε)

•
x̄

B(z̄ , ε)

•
z̄

x̄ är en inre punkt.

z̄ är en yttre punkt.

ȳ är en randpunkt.
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Öppen omgivning

De�nition

En öppen mängd M som innehåller ā kallas (en öppen) omgivning

till ā.
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