
TATB04/TEN1 Inledande matematisk analys Dugga 1, 2021-11-25

Instruktioner: Svara p̊a alla uppgifter. Det finns fem uppgifter och varje uppgift kan ge
maximalt 3 poäng. För godkänt betyg räcker 7p. Poängen p̊a godkända duggor summeras
och avgör slutbetyget. Lösningarna skall vara välmotiverade och ordentligt skrivna. Inga
hälpmedel till̊atna. Lycka till!

(1) (a) Betrakta polynomet p(x) = 28x−4x2−53. Visa med hjälp av kvadratkomplettering
att p(x) ≤ −4 för alla x ∈ R.

(b) Beräkna
(
31
28

)
.

(c) Skriv x4−x3+4x2+3
x2+3

p̊a en form där man tydligt kan avläsa divisions kvot och rest.

(2) Beräkna summan
26∑
k=1

(
4 + 5k2

3k
+

3k − 8

6k

)
.

(3) Avgör med bevis vad den storsta undre begränsningen av följden (an)n∈Z+ är där
an = 2n+1

5n
för alla n ∈ Z+.

(4) Kom ih̊ag att (
n

k

)
=

n!

k!(n− k)!
=

n(n− 1) . . . (n− k + 1)

k!

för hela tal n och k där 0 ≤ k ≤ n. Visa att

m∑
n=2

(
n

2

)
=

(
m + 1

3

)
för varje heltal m ≥ 2.

(5) Betrakta polynomen

p(x) = x48 − 48x40 + x7 − 26x4 + x + 2

och
q(x) = x(x− 4).

Beräkna resten r(x) av p(x) delat med q(x).
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