TATB04/TEN1 Inledande matematisk analys Dugga 1, 2022-11-25

Instruktioner: Svara pa alla uppgifter. Det finns fem uppgifter och varje uppgift kan ge
maximalt 3 podng. For godként betyg ricker 7p. Podngen pa godkinda duggor summeras
och avgor slutbetyget. Losningarna skall vara valmotiverade och ordentligt skrivna. Inga
halpmedel tillatna. Lycka till!

(1) Kom ihag fran var forsta foreldsning att vi undrade for vilka par av heltal, a och b,
ar
a+b=ab. (%)
Vi beréknade att
a+b=ab <= (a—1)(b—1)=1.

Anvind sista likheten for att finna alla par av heltal som uppfyller (%). Motivera
ditt svar och visa hur du anvénder dig av kravet att a och b ska vara heltal.

(2) Visa att
2 1 1

kk+1)(k+2) 2 (n+1)(n+2)

k=1

for varje positivt heltal n.

(3) Betrakta foljderna (ay,)nez, och (b,)nez, som ges av formlerna

n+6 och b, — 2n—3'
6n 3n

Ay —

(a) Ange sup,, a, och sup,, b,. Du maste inte motivera dina svar.

(b) Ge ett fullsténdigt bevis for ett av dina svar fran (a).

(4) Betrakta polynomen

p(z) = 22" + 112° + 202 + 342 +3  och
q(z) = 2% + 4o + 1.

(a) Finn polynom k(x) och r(z) sadana att

och deg(r) < 2.
(b) Ar p(z) delbart med (x + 2) eller inte?
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(5) Berikna
24

2k% + k
Z Tk

k=—5
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