
TATB04/TEN1 Inledande matematisk analys Dugga 1, 2022-11-25

Instruktioner: Svara p̊a alla uppgifter. Det finns fem uppgifter och varje uppgift kan ge
maximalt 3 poäng. För godkänt betyg räcker 7p. Poängen p̊a godkända duggor summeras
och avgör slutbetyget. Lösningarna skall vara välmotiverade och ordentligt skrivna. Inga
hälpmedel till̊atna. Lycka till!

(1) Kom ih̊ag fr̊an v̊ar första föreläsning att vi undrade för vilka par av heltal, a och b,
är

a + b = ab. (F)

Vi beräknade att
a + b = ab ⇐⇒ (a− 1)(b− 1) = 1.

Använd sista likheten för att finna alla par av heltal som uppfyller (F). Motivera
ditt svar och visa hur du använder dig av kravet att a och b ska vara heltal.

(2) Visa att
n∑

k=1

2

k(k + 1)(k + 2)
=

1

2
− 1

(n + 1)(n + 2)

för varje positivt heltal n.

(3) Betrakta följderna (an)n∈Z+ och (bn)n∈Z+ som ges av formlerna

an =
n + 6

6n
och bn =

2n− 3

3n
.

(a) Ange supn an och supn bn. Du m̊aste inte motivera dina svar.

(b) Ge ett fullständigt bevis för ett av dina svar fr̊an (a).

(4) Betrakta polynomen

p(x) = 2x4 + 11x3 + 20x2 + 34x + 3 och

q(x) = x2 + 4x + 1.

(a) Finn polynom k(x) och r(x) s̊adana att

p(x) = q(x)k(x) + r(x)

och deg(r) < 2.

(b) Är p(x) delbart med (x + 2) eller inte?
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(5) Beräkna
24∑

k=−5

2k2 + k

7k
.
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