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1. (a) Vi forlanger och utnyttjar kiinda standardgrénsvirden.
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(b) Vi anvinder hér logaritmlagarna.
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(¢) Vibryter ut e* i téiljaren och far ett standardgrinsvirde efter att ha férlingt med 2.
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2. (a) Vi siitter t = \/x, dvs t? = x s& att 2tdt = dx och integrerar partiellt. I den nya
integralen maste en polynomdivision goras.
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(b) Vi ser att tédljaren dr derivatan av ndmnaren, sa vi far att
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(c) Vi anvinder en kind trigonometrisk formel och integrerar sedan partiellt.
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3. Funktionen &r ej definierad i 0 och 1 sa dérfor maste gransvéirdena kollas i dessa punkter.
Eftersom lim,_,1., y = 1, har kurvan en vagrit asymptot y = 1 da x — +o0. Vi ser ocksa
atty - 0ddz — 0", meny — —oo da z — 0". Dessutom y — —oo dd x — 17, och y — oo
da x — 17, vilket betyder att © = 0 och x = 1 &r lodriita asymptoter.

4. Funktionen &r definierad for alla x och man kollar att den inte har nagon asymptot da
x — foo. For ovrigt &r y(0) = 0 och y — oo da & — +oo, respektive. Derivatan av
funktionen beriknas, férenklas och faktoriseras sa att man far
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vilken dr noll endast da « = 0 eller 1. En teckentabell (6vriga faktorer &r alltid positiva),
visar att kurvan y har lokalt maximum i (0,0) och lokalt minimum i (1,1/2 —In 2).
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Vi partialbraksuppdelar och far att

Ylta 1 x 1
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Sitt f(x) = 322 —4x —21In|z|. DA #r f definierad 6verallt utom i 0 dér den har en asymptot
(f(x) — oo d& & — 0%F). Vi ritar kurvan till f och ser efter niir den ej skiir linjen y = a och
bestammer a efter det. Deriverar man funktionen och hittar derivatans nollstéllen kan man
efter teckentabell rita kurvan. Man far att
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f(x)=6z—4— == b

T T
med nollstéillen 1 och —1/3, vilka bada ger ett lokalt minimum for f. Eftersom f(1) = —1
och f(—=1/3) > 0, &ar (1,—1) kurvans ligsta punkt. Saledes har ekvationen f(z) = a ingen
16sning da a < —1.

(a) Vi sitter in i differenskvoten och beridknar griansvirdet for att fa derivatan.
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(b) Vi har att f'(z) = 1 +3z% +52* > 1 > 0 for alla x sd f r striingt viixande och har en
invers. Man ser att da xz =1 dr y = f(z) = f(1) = 4 sa att
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