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1. (a) Vi faktoriserar nimnaren och gor en partialbraksuppdelning.
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(b) Vi integrerar partiellt tva ganger.
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(c) Variabelbytet t = 22 ger en integrand vi kinner igen.
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2. (a) Vi forldnger for att fa kiinda standardgrénsvirden.
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(b) Eftersom 47+ = 22(z+1) — 922 .92 kan vi forkorta med den dominerande termen 27 i
bade tdljare och ndmnare.
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(c) Vi gor variabelbytet t =  — 1, och far ett ként standardgréinsvirde.
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3. Viobserverar forst att funktionen ér definierad for alla reella tal forutom z = 4+/2. Derivatan
blir
2% (x — 2)e”

f(x)zm,

och en teckentabell visar att f har en terasspunkt da z = 0 och ett lokalt minimum da
x =2, med f(2) = €?/2. Vidare giller att f(z) — oo, d& x — oo, och f(z) — 0, d& x — —o0
sa grafen har en vagrit asymptot y = 0 da © — —oo. Eftersom f(z)/z — oo da © — oo
finns ingen sned asymptot da x — oo. Slutligen ser vi genom att berdkna de fyra olika

o + ..
grinsvirdena da oz — ++/27, att grafen har lodrita asymptoter x = —v/2 och = = v/2.



4. Vi faktoriserar ndmnaren och gor en partialbraksuppdelning fér att kunna berdkna den
generaliserade integralen.
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5. Vi delar upp i tva fall. Da = > —1 blir uttrycket fér f lika med
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vilket direkt visar att f har den sneda asymptoten y = x da & — oo, eftersom f(z)—x = — —
x

0 da x — oo. Alternativt kollar man f(z)/z da x — oo som nedan. Vidare ger grinsvirdena
da x — 0% att f har en lodrit asymptot dir.

For fallet x < —1 far vi att
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sa att f ej #r definierad for & = —2. Grinsvirdena da z — —2F visar att f har en lodriit

asymptot dér. For eventuell sned asymptot berdknar vi
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da x — —o0, och
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da x — —oo. Sa f har den sneda asymptoten y = —z + 2 da  — —oo. Sammanfattningsvis
har f lodrdta asymptoter z = 0 och x = —2, samt de sneda asymptoterna y = x da z — oo

ochy=—-zr+2dax— —oc.
6. Se boken.
7. Vi loser problemet genom att rita grafen fér funktionen
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for « > 0 och for < 0, och ser sedan efter hur manga 16sningar ekvationen f(z) = k har
for olika k. For x > 0 ser man att f har ett lokalt minimum da z = 2, med f(2) = 2, och
att f(z) — oo dd & — 07 och d& x — co. For & < 0 far vi ett lokalt maximum di z = —2
med f(—2) = —2 och f(z) - —oco da x — 0~ och da z — —oo. Ritas grafen ser man nu att
ekvationen har tva l6sningar da k > 2 eller £ < —2, en 16sning da k = 2 eller k = —2, och
inga l6sningar da —2 < k < 2.



