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TATA41 Vinjett 3 — Derivator

I denna vinjett ska vi bekanta oss med begreppen deriverbarhet och derivata. Dessa begrepp &r
viktiga i de flesta tekniska och naturvetenskapliga tillimpningar eftersom de méter hur snabbt en
storhet forédndras.

1) Vilka viktiga definitioner och satser tas upp i kursbokens kapitel 47 Skriv ner dessa. Illustrera
dem ocksa med figurer dar sa ér lampligt.

2) Vilka viktiga formler hirleds i kursbokens kapitel 47 Skriv ner dessa.

3) Repetition av kap. 1: Hur anvéinds en teckentabell for att 16sa en olikhet? Illustrera gérna
med ett exempel.

4) Vad innebér det att gora en funktionsundersokning och hur hjdlper oss en sadan att skissa
funktionens graf? Skriv ner de moment en funktionsundersckning innehaller i limplig ordning.

5) Ogna snabbt igenom uppgifterna: P4.3, P4.5, P4.8, P4.19, P4.34a samt de gamla tentaupp-
gifterna (du ska alltsa inte rédkna uppgifterna, utan bara snabbt titta igenom dem)
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1-2
Skissa grafen och ange virdeméngden till funktionen f(z) = arctan 2z + 1+74x2 med
x

Dy = [0, 00[. Ange ocksa alla vagrita asymptoter samt lokala extrempunkter.

—1/x
Ange antalet reella losningar till ekvationen £ _ k for alla reclla konstanter k.

2 +1
Antag att f dr deriverbar i punkten # = a. Ange definitionen av f'(a).
Visa att f #r kontinuerlig i 2 = a om f’(a) existerar.
Skissa grafen till funktionen f(x) = 3In(2® 4+ 2) — 31In(2? + 1) — 2arctanz, x > —2 och
ange f:s virdeméangd.
Lat f(z) = "’ . Beriikna f'(z) med definitionen av derivata.
Linus ska designa ett supertrendigt dricksglas som rymmer 87 volymsenheter och har
formen av en rak cirkulér cylinder med cirkulédr botten. Linus &r mycket miljomedveten
och vill darfor att glaset ska ha sa liten total area som mdgjligt.

Hjéalp Linus att berikna hojd och radie pa detta glas samt ange den minsta arean om
glaset #r tillverkat av sa tunt glas att glasets tjocklek kan férsummas.

Skissa grafen till funktionen f(x) = et 1 e~ *. Ange alla eventuella lodréita och vagrata
x

asymptoter samt lokala extrempunkter.

Innehaller dina svar pa fraga 1) — 4) den information som behovs for att l6sa uppgifterna eller
har du glomt nagot? Komplettera dina svar med det du missat.

Efterarbete: Plugga in dina svar pa fraga 1) — 5) och ldgg sedan svaren pa dessa fragor pa
nagot sikert stélle. Du kommer att behdva dina svar pa kursens sista vinjett och nir du borjar
repetera infor tentan.



