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TATA41 Vinjett 5 — Integraler

Denna vinjett handlar om Riemannintegralen. Integraler anvénds i alla tekniska och naturve-
tenkapliga &mnen for att lagga ihop manga sma delar till en helhet, t ex vid berdkning av lingder,
areor, volymer m m. I och med denna vinjett dr vart byggande av en stomme att fista ovrigt
kursinnehall vid, avslutat. Den sista vinjetten kommer att handla om befista det vi lart oss pa de
tidigare vinjetterna och samtidigt paborja repetitionen infoér tentan.

1) Vilka viktiga definitioner och satser tas upp i kursbokens kapitel 67 Skriv ner dessa. Illustrera
dem ocksa med figurer dér sa ar lampligt.

2) Vilka viktiga formler hirleds i kursbokens kapitel 67 Skriv ner dessa.

3) Hur kan man hantera integraler dér integranden innehaller ett absolutbelopp?
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4) Rita grafen till f(z) = —, 1 < z < 5. Dela intervallet [1,5] pa xz-axeln i 4 lika delar. Rita
T

5
d
in en undertrappa till f(z) i figuren och anvénd detta till att skatta / 2% hedst med en
x

1
undersumma. Vad ger detta?

5) Hur hanteras en integral som dr generaliserad pa flera sitt?

6) Ogna snabbt igenom uppgifterna: P6.4, P6.8, P6.11, P6.18, P6.20 samt de gamla tentaupp-
gifterna (du ska alltsa inte rikna uppgifterna, utan bara snabbt titta igenom dem)

o) [e.e]
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T230323:4) Berikna /H dz och /H dz eller visa divergens.
23 + 4o x3 + 4z
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T230111:5) (a) Formulera analysens huvudsats.
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(b) Lat f(xz) = /tht. Visa att f antar ett minsta virde pa x > 0 och ange for

xT
vilket /vilka x som det sker.
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T220607:6) Visa att %<7f6r allan=1,2,3,...
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T220823:6) Vi & ! </ in(rz?) dr < 31
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Innehaller dina svar pa fraga 1) — 5) den information som behovs for att l6sa uppgifterna eller
har du glomt nagot? Komplettera dina svar med det du missat.

Efterarbete: Plugga in dina svar pa fraga 1) — 6) och ldgg sedan svaren pa dessa fragor pa
nagot sdkert stdlle. Du kommer att behdva dina svar pa kursens sista vinjett och nér du borjar
repetera infor tentan.



