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Penna, radergummi, linjal, passare och grad-/radianskiva utan formler pa far anvindas. Inga
andra hjalpmedel &r tillatna. Losningarna skall vara fullstdndiga, vdlmotiverade, ordentligt
skrivna och innehalla ett tydligt utskrivet svar till varje uppgift. Svaren ska forstas ges pa
sa enkel form som mojligt.

Tentamen bestar av tre delar: A1, A2 och B.
e Del A1l bestar av 2 uppgifter, numrerade 1 och 2, viarda 3p var.
e Del A2 bestar av 2 uppgifter, numrerade 3 och 4, virda 3p var.
e Del B bestar av 3 uppgifter, numrerade 5-7, virda 3p var.

Med godkénd uppgift menas en uppgift som bedéomts med minst 2p.
For godkéand tentamen (betyg 3/4/5) réicker krav K1, K2 och K3, dér

e K1: Minst 2 podng pa del Al.
e K2: Minst 2 podang pa del A2.

e K3: Minst 3/4/5 godkénda uppgifter och minst 8/12/16 poéng totalt.

Del A1l - Differentialkalkyl
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1. Skissa grafen till funktionen f(x) =2Inx + -1 Ange alla lokala extrempunkter till
:L' p—

f samt en ekvation for den linje som tangerar grafen i punkten (3, f(3)).

2. Undersok gransvirdena
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Var god vind!



Del A2 - Integralkalkyl

3. Berédkna
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4. Bestdam / e~ @2 dr direkt fran definitionen av generaliserad integral.
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Del B

5. Ange antalet olika reella 16sningar till ekvationen f(z) = (z 4 2)e'/* = k for samtliga
reella viarden pa konstanten k.

6. (a) Lat f vara definierad pa R. Ange definitionen av att f har ett lokalt minimum i
r=a.

(b) Ange en kontinuerlig funktion f som har ett lokalt minimum i z = 5 utan att
vara deriverbar i x = 5.
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2, 2.
(¢) Avgor om f(z) = { 22"+ o"smn z ' 7 70 har ett lokalt minimum i z = 0.
, =20
7. f dr kontinuerlig pa [a,b] med f(a) <y < f(b). Sétt C, = {x € [a,b]; f(z) < y} och
lat ¢ vara det minsta talet med egenskapen att x < ¢ for alla = € C,, (att ett sadant c
existerar behover du ej bevisa).

(a) Visa att f(c) > v.
Ledning: Vad kan sidgas om f(z) om = > ¢?

(b) Lat d € [¢,b], f(d) > y. Visa att det finns 0 > 0 sa att f(z) > y nérhelst |[d—z| < 0
och saledes att ¢ < d.

(c) Visa att f(c) =y.




