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Entydighet hos Maclaurinpolynomet

Sats 8.4 (sid 368)
f e " p=polynom och

f(z) =p(z) + O (a"")

for alla x i nagon omgivning av origo.

Da dr detta Maclaurinutvecklingen av ordning n till f.

Foljaktligen ar

f"0) »

pla) = £(0) + fO)z + L

x4 ...
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Entydighet hos Maclaurinpolynomet

o Foljaktligen, har man hittat ett polynom som
approximerar lika bra som
Maclaurinpolynomet sa &r det
Maclaurinpolynomet man hittat.

o Satsen géller forstas for Taylorpolynomet
ocksa.
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Maclaurins och Taylors formel

Maclaurins formel

" " (n)
F(@) = FO)+F )zt D2 I 3<0>g;3+. 470

1
5 ! e CA)
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Maclaurins och Taylors formel

Maclaurins formel

f(x) = f0)+f(0)x+ ! “2(!0)332+f I;(!O)x3+. 41 (TZ!(O) 2"+O (2"*)
Taylors formel
fa) = F(@) + fa)e —a) + T2 o - a2
+ f";(!a) (x—a)’ +...+ f“Z!(a) (z —a)" + O ((z — a)"*)
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Ordoaritmetik, |z| < 1

©@ O (1) =begréinsad funktion, ej konstant.
Samma storleksordning som en konstant.

O 2" =2"0(1) =20 (")

O")+ 0 (™) =0(z") omn < m.
(") - O ™) = O (")

(2") = O (") = O (")

—0(") =0 (a")

@
@
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Ordoaritmetik, |z| < 1

©@ O (1) =begréinsad funktion, ej konstant.
Samma storleksordning som en konstant.

O 2" =2"0(1) =20 (")
O")+ 0 (™) =0(z") omn < m.
O(z")- O (z™) =0 (z"™)

Ox") -0 (") =0 (z")

© ©6 6 6 0 ©°
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Sats 8.3 (sid 360)
2 $3 n

x __ CC_ - (II_ n+1
(a) e—1+x+2+3!+...+n!+0(1’ )
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Standardutvecklingar

Sats 8.3 (sid 360)

2 $3 n

T __ z z n+1

() =l4zto+a+. . +7+0(E@)
. $3 1’5 _ x2n—1 _—
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Standardutvecklingar

Sats 8.3 (sid 360)

CCQ $3 n

x __ - - (II_ n+1
(a) e—1+x+2+3!+...+n!+0(1’ )
. 5> g noq a2l n+1
(b) smx:x—a—i-g—...%—(—l) <2n_1)!+(’)(x )
2 gt g osd
(c) cosle—g—l—z—...—k(—l) (Qn)!—i-(’)(a; )
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Standardutvecklingar

Sats 8.3 (sid 360)

2 n

(d) 1n(1+x):a:—74—?—...—#(—1)"‘1%-1-(’)@”“)
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Standardutvecklingar

Sats 8.3 (sid 360)

2 n

(d) 1n(1+x):a:—74—?—...—#(—1)"‘1%-1-(’)@”“)

() (1+2)*=1+az+ (g>x2+ (g)x3+. o+ <Z)m"+0 (z"*1)

QECTN RIS
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Standardutvecklingar

Sats 8.3 (sid 360)

2 3
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Standardutvecklingar

Sats 8.3 (sid 360)

2

() m(1+2)=z—F+7 - +(=1)" 127 — 40 ()

(e) (1+x)“:1+ax+(g>x2+<§)x +. +< )x +O (z")

B

3;'3 x5 2n—1

(f) arctanz=w——+-=—...+ (—1)"—1_2’2_ :

+ O (51727““1)
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2:a derivatatestet

Om f € C? och f'(a) =0 sd gdller

o f"(a) > 0= f har lokalt minimum i

T = a,
o f"(a) < 0= [ har lokalt mazimum i
T = a,

Bevisas snyggt med Taylorutveckling!
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Sammanfattning

o Lér dig standardutvecklingarnal!

o Taylor/Maclaurinpolynom &r entydiga, dvs
har du hittat ett polynom som approximerar
lika bra sa har du hittat

Taylor /Maclaurinpolynomet.

o Derivera (néstan) aldrig fram en
Taylorutveckling.
Substituera sa att du kan anvanda
standardutvecklingarna.
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Sammanfattning

o Vid utveckling av sammansatta funktioner,
borja INIFRAN!!!

o Slarva inte med ordo-termen. Ordoslarv ger
Op pa tentan!

o Ar du osiker pa hur langt du skall utveckla,
ta med lite fler termer i borjan och nér du ser
vilka som &r overflodiga; baka in dem i
ordo-termen.
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