Exempel 5

Lat D, = {(z,y): 0<z<1,2" <y <1}, dirn=1,2,3,...
Bestam tyngdpunkten ((x¢),, (y:)n) for D, och undersok
JLH;O((QJt)m (Ye)n)-

Losning: De olika omradena D,, uppfyller att

D, C Dy C{(z,y) eR0<2<1,0<y<1} =E,

den sa kallade enhetskvadraten. Da n — oo sa kommer D,, att
ndrma sig E , sa rimligen bor vi fa att tyngdpunkten for D,

11
kommer att ndrma sig 3’ 3 da n — oo.
I hanteringen av masselementet bortser vi fran densiteten da den
anda kommer att divideras bort i berdkningen av tyngdpunkten ,
dvs dm, = dA,.
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Sekvensen D,, av omraden ser ut enligt nedan. Fér n = 1 ar
omradet triangeln ovanfor linjen y = x och for "n = oco” &r
omradet hela enhetskvadraten. Lat (x,,,y,) vara tyngdpunkten for
remsan. Den rodfirgade remsan symboliserar masselementet dm,,
for omradet D,,.
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I beridkningen av (y;), ar det viktigt att komma ihag att y:et ar
y-koordinaten for remsans tyngdpunkt , dvs
IT—2" 142"

2 2

1 [t 1 142
(1) mn/oym mn/o 2( 1") dx

- ) 1
_ [konjugat ]_ 1 / (1= 22) dom
0

y=a"+

regeln | 2m,
! A 1 7' n+l 20
QmH[x_Qn—i—l]o_ Zmn[ _2n+1]0 20 2n+1
_ n+1 _>1
2n+1 2

3 n+1 n+1 11
dan— oo, dvs ((z)n, (Ye)n) = <2(n—|—2)’2n—|—1> — <§,§>
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