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Positiva serier

En serie
∑∞

k=1 ak där alla termer ak ≥ 0 kallas positiv.

Sats (Jämförelsekriteriet)

Om 0 ≤ ak ≤ bk så gäller att:

∞∑
k=1

bk konvergent ⇒
∞∑
k=1

ak konvergent

och
∞∑
k=1

ak ≤
∞∑
k=1

bk .

∞∑
k=1

ak divergent ⇒
∞∑
k=1

bk divergent.
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Jämförelsekriteriet på gränsvärdesform

Sats (Jämförelsekriteriet på gränsvärdesform)

Om an ≥ 0, bn ≥ 0 och

0 < lim
n→∞

an
bn

<∞,

då gäller att antingen är båda serierna
∑∞

n=1 an och
∑∞

n=1 bn
konvergenta eller divergenta.
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Cauchy’s integralkriterium

Sats (Cauchys integralkriterium)

Om funktionen f : [1,∞[→ [0,∞[ är avtagande så är serien∑∞
k=1 f (k) och integralen

∫∞
1 f (x)dx antingen båda konvergenta

eller divergenta.
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Jämförelseserier

∞∑
k=1

1
kα

konvergerar om och endast om α > 1.

(Notera här t.ex. med α = 1 att termerna går mot noll, men serien
är ändå divergent!)
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