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Area och Volym

Om Ω är ett område i planet så gäller

Arean till Ω =

∫∫
Ω
dxdy .

Om Ω är ett område i rummet så gäller

Volymen till Ω =

∫∫∫
Ω
dxdydz .
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Tyngdpunkter i 2D

Om en plan skiva med utbredning Ω i R2 har densitet %(x , y) ges

tyngdpunkten (xt , yt) till denna av

xt =

∫∫
Ω x%(x , y)dxdy∫∫
Ω %(x , y)dxdy

, yt =

∫∫
Ω y%(x , y)dxdy∫∫
Ω %(x , y)dxdy

.

Här är ∫∫
Ω
%(x , y)dxdy

den totala massan till skivan.
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Tyngdpunkter i 3D

Om en kropp med utbredning Ω i R3 har densitet %(x , y , z) ges

tyngdpunkten (xt , yt , zt) till denna av

xt =

∫∫∫
Ω x%(x , y , z)dxdydz∫∫∫
Ω %(x , y , z)dxdyz

, yt =

∫∫∫
Ω y%(x , y , z)dxdydz∫∫∫
Ω %(x , y , z)dxdydz

,

zt =

∫∫∫
Ω z%(x , y , z)dxdydz∫∫∫
Ω %(x , y , z)dxdydz

Här är ∫∫∫
Ω
%(x , y , z)dxdydz

den totala massan till kroppen.
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