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Inga hjélpmedel tillatna (inte heller minirdknare). 8/11/14 podng med minst 3/4/5
uppgifter med minst 2 poang (av 3 mojliga) ger betyg 3/4/5. Lank till 16sningsskiss finns
efter tentamen pa kursens hemsida.

1. Bestdm alla lokala maximi- och minimipunkter till funktionen
f(z,y) = 22* — 12zy + 9y*.
2. Lat P och @ vara de tva punkter i R® déir y-axeln skér ellipsoiden (z — y + 2)* +
(2y — 2)* + 32> = 5.
(a) Bestdm ellipsoidens tangentplan i punkten P och i punkten Q. (2p)

(b) Berakna avstandet mellan dessa tva plan. (1p)

3. Lat D vara det obegransade omrade i R?2 som bestams av olikheterna 0 < 3z —y <1
och 0 < x — 2y. Berdkna virdet hos den generaliserade integralen

/ / e’ dxdy
D

om den ar konvergent, annars visa att den ar divergent.

4. (a) Om tvavariabelfunktionen f har bildats genom att sitta f(z,y) = g(y — 2?),
dir g dr en envariabelfunktion av klass C', vad blir da f.(z,y) och fo(x,y)
(uttryckt i g)? Och vad blir f;(x,y) + 2z f,(z,y)?

(b) Vad kan man siga om niviméngdernas utseende for en funktion f bildad pa
ovanstaende satt? Illustrera med en figur.

(¢c) Bestém alla C'-funktioner f(z,y) som uppfyller f, + 2z f; = y.

(Gor t.ex. ett variabelbyte dar u = x ar den ena nya variabeln, och déar den
andra variabeln v véiljs med inspiration av de foéregaende deluppgifterna.)

5. Berdkna /// zdxdydz, dar
D

6. Undersok om foljande funktion ar differentierbar i punkten (0, 0):

2? + 1y
fay) = @i @VF 00,

0, (x,y) = (0,0).



