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Inga hjélpmedel tillatna (inte heller minirdknare). 8/11/14 poéng med minst 3/4/5
uppgifter med minst 2 poéng (av 3 mojliga) ger betyg 3/4/5. Léank till 16sningsskiss finns
efter tentamen pa kursens hemsida.

1. (a) Rita en figur som illustrerar méangden

M = {(z,y) € R*: 2 +y < 4, [z] < 2},

och avgér om M &r 6ppen, sluten, begrinsad och/eller kompakt. (2p)
(b) Rita (eller beskriv i ord) nivaméngderna f = —1 och f = 3 for f(z,y) =
x? — 22 4 y°. (1p)

2. Beridkna // (y — 1) dady, dir D = {(z,y) e R : 2 >0, y < x/V/3, 2° + 9> < 4}.
D
3. (a) Bestdm en ekvation for tangentplanet till ytan
{(z,y,2) e R*: 22° = ay® +yz + 2* + 2+ 1}.

i punkten (2,3, —1). (1p)

(b) Motivera att méngden i (a) verkligen &r en yta, genom att visa att den i en
omgivning till punkten (z,y, 2) = (2,3, —1) kan beskrivas som x = g(y, z) dér
g€ Cl' Ange 9(37 _1)7 g;(?)v _1) och g,/z('?’a _1) (2p)

4. Beriikna volymen av mingden D = {(z,y, 2) € R*:0<y<1-20<z2< 4—:1)2}.

5. (a) Definiera vad som menas med att f(x,y) har stréngt lokalt minimum i origo.

(b) Har f(z,y) = e“™ — zcos(ry) — (2 + y)? striingt lokalt minimum i origo?
(c¢) Har f(z,y) = /22 +y? — %m strangt lokalt minimum i origo?

6. Lat
3 — ot + ay?

flxy) = z? +yt
0, (x,y) = (0,0).
(a) Ar f kontinuerlig i origo?
(b) Ar f partiellt deriverbar i origo, och vad &r i sa fall f2(0,0) och f;(0,0)?

(c) Ar f differentierbar i origo, och vad &r i sa fall tangentplanet till dess graf
z = f(x,y) i punkten (0,0,0)?



