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Till̊atna hjälpmedel är manuella skriv- och ritverktyg, inklusive linjal, passare och gradskiva
utan formler. 8/11/14 poäng med minst 3/4/5 uppgifter med minst 2 poäng (av 3 möjliga) ger
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1. Bestäm alla f ∈ C2(R2) som uppfyller ekvationen

f ′′
xx + f ′′

xy − 2f ′′
yy = 9 .

Tips: Använd variabelbytet

{
u = x+ y,

v = 2x− y.

2. Bestäm en ekvation för tangentplanet i punkten (1, 0,−1) till den yta i R3 som
ges av ekvationen

exy + x− z = 3 .

3. Bestäm alla lokala extrempunkter till funktionen f : R2 → R som ges av

f(x, y) = x3 − x+ y2 .

4. Beräkna integralen

∫∫
D

sin(x2 + y2) dxdy, där

D = {(x, y) ∈ R2 | π ≤ x2 + y2 ≤ 4π , x ≥ 0}.

5. Beräkna integralen

∫∫∫
D

y

x3
dxdydz, där D ⊂ R3 är det omr̊ade som ges av

olikheterna


0 ≤ x+ y + 2z ≤ 2,

1 < x− y < 2,

1 ≤ x.

6. Avgör i vilka punkter funktionen f : R2 → R som ges av f(x, y) = |x|y + y är
differentierbar, och bestäm funktionalmatrisen i dessa punkter.
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